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x -3,1 -3,01 -3,001 -3 -2,999 -2,99 -2,9 
 
f(x) 

       

 

x 5,1 5,01 5,001 5,0001 5,0000
1 

5,00000
1 

5 
 

f(x) 
       

 

 

 

 

En los ejercicios del 1 al 3 completar la tabla y utilizar los resultados para estimar el límite 
x
 

1)     lim 
   x  3 

 

2)  lim   2   

x0          x x3 x  3 
 

x -0,1 -0,01 -0,001 0 0,001 0,01 0,1 
 
f(x) 

       

 

3)       lim 
    1   

x5
 x  5 

 
 
 

En los ejercicios del 4 al 9, utiliza la gráfica para hallar el límite (si existe) 
 

 

 
 

 

4)   lim 4  x  
x3 

 
 

5)  lim  x
2 

 2 
x1 

lim f ( x) 
x1 

6)            x2  2, 
f ( x)   

 

 
x  1 

1, x  1 
 

 

 

 
lim f ( x) 
x2 

7)           4  x, 
f ( x)   

0, 

 

 
x  2 

x  2 

 

 

8)   lim 
x5 

 

x  5 

x  5 

 

9) lim   
1 

x3  x  3 
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En los ejercicios 13 y 14 utiliza la gráfica de la función para determinar si existe el valor de la 
cantidad dada. 
De ser así complétala, sino, explica por qué. 

 
 
 
 
 

 
13) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
14) 

f (1)  

lim f ( x)  
x1 

f (4)  

lim f ( x)  
x4 

 

f (2)  

lim f ( x)  
x2 

f (3)  

f (0)  

lim f ( x)  
x0 

lim f ( x)  
x3 

f (2)  

lim f ( x)  
x2 

 
 
 

 

15)    Sea f : R  R / f (x)  x  2 : 
 

 

a) Bosquejar f 

b) Bosquejar 

 

 

g : R  R / g(x)  x  2 

c) Bosquejar h : R  R / h(x)   f (x) 
 
 
 

 

16)  Sea f : R  R / f (x)  x
2 

 4 : 
 

 

a) Bosquejar f 

b) Bosquejar 

 

 

g : R  R / g(x)  

 

 

f (x) 
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Calcular los siguientes límites:  
 

 

 

 

1)
2

4
2 lim xx

x



      2) )2)(-(3 lim

3

2



xx

x
     3)  

2

2
2

3 6
lim  

2x

x

x

 

 
 4) 

5
 lim

0  x

x

x
    

  

6) 

2

2
3

lim  
9x

x

x 
 7)  

23

34
 lim

3

4

1 



 xx

xx

x
   8) 

4

31

2 2
lim  

1x

x

x

 


      9) 

2

2
 lim

2 



 x

x

x     

    

 

10) 
23

2
 lim

3

4





 xx

xx

x
   11) 

xx

xxe x

x 




2
0

4
 lim   12)

4

65
 lim

2

2

2 



 x

xx

x
     13) 24

23

0 33

38
 lim

xx

xx

x 




     

 

  14)
2

)2(3
 lim

2

2 



 x

xx

x
   16)

1

23
 lim

2 



 x

x

x
           17)

23

34
 lim

3

4

1 



 xx

xx

x      18) lim
x 

3

2

2 2

3

x x

x

 


         

 

19)

2

1

2 1
lim  

1x

x x

x

 


         20) 

1

23
 lim

2 



 x

x

x
    21) lim

x

2

2

1

2 1

x

x x



 
               22) 

23

2
 lim

3

4





 xx

xx

x
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Ejercicios resueltos 
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Límites y gráficos de funciones 
 
 

1) Calcula los siguientes límites laterales: 

     

2

2 3 4 3
5 2 4 1 1 0

2 4 16 3 2 2
) lim , ) lim ) lim , ) lim , ) lim , ) lim

5 4 2 24 5 5 5 5x x x x x x

xx x x x
i ii iii iv v vi

x x x xx x x
          

            
                               

 

 

 

2) De las siguientes funciones determina: Dominio, raíces, signo, ordenada, límites en los puntos 

de no existencia y límites para  (asíntotas). Representa gráficamente cada una de ellas, a partir 

del gráfico indica crecimiento y extremos. Clasifica la función.  

 

2

2 2 2

2 2

2

6 12 6 2 2 4 6 18 2 10
) ( ) ; ) ( ) ; ) ( ) ; ) ( ) ; ) ( ) ;

2 6 1 9 4 4 2

6 5 15 3 15 12
) ( ) ; ) ( ) ; ) ( )

( 1)( 5) 2 10 (3 3)( 6)

x x x x x
i f x ii h x iii k x iv l x v m x

x x x x x

x x x x x
vi n x vii p x viii q x

x x x x x x

     
    

     

    
  

     
 

 

3) Grafica una función que cumpla lo que se indica en cada caso:  

) ; : 1 4; lim ( ) ; // , //p
x

a D R raíces y p x DA Ox si x DA Oy si x


          

) ; : 1 2; // , 2 4qb D R raíces y DA Ox si x y x es asíntota si x          

 ) 4 ; : 4 6; // , 3 9rc D R raíces y DA Ox si x y x es asíntota si x          

 

 
0

) 0 ; : 2 2; lim ( ) ; 1f
x

d D R raíces y f x y x es asíntota cuando x


        

( )
) ; (3) 0; (0) 5, lim ( ) ; lim ; lim ( ) 0g

x x x

g x
e D R g g g x g x

x



  
          

 
5

( )
) 5 ; (2) 0; (0) 5, lim ( ) 4; lim ( ) ; lim 0; lim ( )h

x x x x

g x
f D R h h h x g x h x

x    
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Continuidad  
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Ejercicios Derivada de una función  6° Medicina 2016    Liceo n°10   Prof. E. Freire 

ht tp:/ /www.vi tutor .com/fun/4/e_e.html   

Calcula, mediante la def inición de derivada  en un punto, el valor de la derivada de las 

funciones en los valores de “x”  que se indican:  

1        f(x) = 3x2       en x = 2.  

2        f(x) = x2 + 4x − 5       en x = 1 .  

3        f(x) = x2 − x + 1       en x = −1, x  = 0  y x = 1.  

4        en x = -5.  

5               en x  = 1.  

6                   en x  = 2.  

7                en x = 3.  

8                 en x  = 2.  

En cada uno de los ejerc ic ios  anter iores aver igua la ecuac ión de la tangente  en (a,  

f (a))  s iendo “a”  e l  va lor  as ignado a “x”   

Material extraído de http://www.vitutor.com/fun/4/b_1.html  
 
Se sugiere verificar los resultados obtenidos utilizando el programa geogebra, vista CAS y 

vista gráfica 

Derivada de una constante  

 

http://www.vitutor.com/fun/4/e_e.html
http://www.vitutor.com/fun/4/b_1.html
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Derivada de x  

 

Derivada de la función l ineal  

 

Derivada de una potencia  

 

Derivada de una raíz cuadrada  

 

Derivada de una raíz  

 

Ejercicios 

1 Calcula las der ivadas de las func iones:  

 

1  

2  

3  

4  

5  

6  
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7  

8  

9  

2 Calcula mediante la fórmula de la der ivada de una potencia:  

1  

2  

3  

4  

 

Soluciones en http://www.vitutor.com/fun/4/b_a.html  

Derivada de una suma 

 

Derivada de una constante  por una función 

 

Derivada de un producto  

 

Derivada de una constante partida por una función  

 

Derivada de un cociente  

http://www.vitutor.com/fun/4/b_a.html
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Ejercicios complementarios, en cada caso averigua la función derivada  

1.      F(x)= 5 (3x-4)  

2.      F(x)= (x-2)(3x-5)  

3.      F(x)= (4x2-3x)(x+7)  

4.      F(x)=(5x-4). x2  

5.      F(x)= ex+2  

6.       F(x)= e3x-5  

7.       F(x)= ex. x  

8.       F(x)= (x-1). e x  

9.       F(x)= (x+4). e (4x-1)  

10. F(x)= (x2-1). ex 

11. F(x)= (2x-5) e (1 / x)  

12. F(x)=
    

   
 

13. F(x)=
    

  
 

14. F(x)=
  

    
 

15. F(x)=
    

    
 

16. F(x)=
     

   
 

17. F(x)=
      

   
 

 

18. F(x)= L (2x-5)  

 

19. F(x)= L (x2-3x) 

 

20. F(x)= L |        | 

 

21. F(x)= L |       | 
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F(x)= L |
    

 
| 

 

1 Calcular  los  puntos en que la tangente a la curva y = x
3
 − 3x

2
 − 9x + 5 es parale la a l eje 

OX. 

2 Se ha trazado una recta tangente a la curva y= x
3
,  cuya pendiente es 3 y pasa por e l  

punto (0,−2).  Hal lar  el  punto de tangenc ia.  

3 Buscar  los  puntos de la curva f (x)  = x
4  

+ 7x
3
 + 13x

2
 + x  +1, para los cuales la  tangente 

forma un ángulo de 45º con OX.  

Averigua en cada uno de los casos las abscisas de los posibles máximos y mínimos,  

estudia el crecimiento de cada una de las funciones  

1        f(x) = 3x2       

2        f(x) = x2 + 4x − 5        

3        f(x) = x2 − x + 1        

4         

5                

6                    

7                 

8                  
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Estudio analítico y gráfico de las siguientes funciones 
 

En cada una de las siguientes funciones ud. deberá plantear: 

 

 Dominio, ordenada en el origen (si corresponde) 

 Signo, si es inmediato 

 Límites laterales en valores de “x” que no pertenezcan al dominio de la función, ecuación de las 

asíntotas verticales. 

 Límites en el infinito 

 Derivada primera y crecimiento de la función 

 Máximos y mínimos 

 

1. F(x)= -x
3
+4x

2
-3x 

2. F(x)= x
3
-4x

2
-x+4 

3. F(x)=
     

   
 

4. F(x)=
    

     
 

5. F(x)=
  

      
 

6. F(x)=        

7. F(x)= L|    |      

8. F(x)= L|   |       

9. F(x)= (x-3)e
x
 

10. F(x)= (x
2
-3x)

  
 

  

11. F(x)=  
 

  

12. F(x)=
     

   
 

13. F(x)=
   

    
 

14. F(x)= L |   |-3x 


